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1 Πραγκαηηθές Ρίδες ΢σλαρηήζεωλ 

Γεληθά 

 

΢ην θεθάιαην απηό ζα πξνζπαζήζνπκε λα δώζνπκε κηα απάληεζε ζην πξόβιεκα ηνπ πξνζδηνξηζκνύ 

ηεο ή ησλ πραγκαηηθώλ ξηδώλ κηαο εμίζσζεο   0f x  . Γηα ηελ επίιπζε ηνπ παιαηνύ απηνύ 

πξνβιήκαηνο, ππάξρνπλ πνιιέο κέζνδνη αλάκεζα από ηηο νπνίεο δηαιέγνπκε θάζε θνξά απηήλ πνπ 

καο επηβάιιεη ε θύζε ηνπ πξνβιήκαηνο αιιά θαη ηα πιηθνηερληθά κέζα πνπ δηαζέηνπκε.  Γηα 

παξάδεηγκα, θάπνηνη παξάγνληεο πνπ κπνξνύλ λα θαζνξίζνπλ ηνλ αιγόξηζκν ιύζεο είλαη... 

 

 Αλ είλαη εύθνινο ν αλαιπηηθόο ππνινγηζκόο ηεο παξαγώγνπ  f x . 

 Αλ είλαη εύθνιν λα ππνινγίδεηαη ε ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο  f x  ζηα ζεκεία ηνπ 

πεδίνπ νξηζκνύ. 

 Αλ έζησ θαη ρνληξηθά είλαη γλσζηή ε πεξηνρή κέζα ζηελ νπνία ππάξρεη ε ξίδα ηεο 

ζπλάξηεζεο  f  πνπ ςάρλνπκε. 

 Αλ ε ηηκή ηεο θιίζεο ηεο f (δειαδή ε ηηκή ηεο f' ) είλαη κεγαιύηεξε ή κηθξόηεξε θαη' 

απόιπηε ηηκή ηνπ 1. 

 Αλ ε ξίδα πνπ αλαδεηνύκε είλαη πεξηηηήο ή άξηηαο ηάμεο. 

 Αλ έρνπκε ζηε δηάζεζή καο ππνινγηζηή. θ.ι.π. 

 

 Έλαο όκσο από ηνπο παξάγνληεο πνπ κπνξεί λα βνεζήζεη ζε κεγάιν βαζκό ηελ 

δνπιεηά απηή, είλαη ε εκπεηξία καο πάλσ ζηε ζπκπεξηθνξά ησλ ζπλαξηήζεσλ. Αλ γηα παξάδεηγκα 

δεηνύκε όιεο ηηο ξίδεο ηεο ζπλάξηεζεο:   2 ln 5f x x x x     πξέπεη λα ζπκόκαζηε πσο: 

 

 
0

lim ln 0
x

x x


    (δνθηκάζηε κε ηνλ θαλόλα ηνπ De l’ Hopital) 

 
0

lim ( ) 5
x

f x


   

  2lim ( ) lim
x x

f x x
 

   
 

 

Όπνπ ε ηειεπηαία ζρέζε δείρλεη πσο όηαλ ην x ηείλεη ζην άπεηξν, ε πνζόηεηα x
2
 είλαη ζαθώο 

ηζρπξόηεξε από ηελ lnx x . Απηό κπνξεί εύθνια θάπνηνο λα ην δηαπηζηώζεη εάλ δεη πόζν πην κεγάιν 

γίλεηαη ην  x
2 
 ζε ζρέζε κε ην lnx x  ππνινγίδνληαο ην όξην: 

 

 
2

lim lim
ln lnx x

x x

x x x 

   
    

  
  θαη εθαξκόδνληαο ηνλ θαλόλα ηνπ De l’ Hopital 

 
1

lim lim lim
1lnx x x

x
x

x
x

  

 
       

  
 

 

Με ηα δεδνκέλα απηά θαηαιαβαίλνπκε πνύ πεξίπνπ κπνξνύκε λα πεξηκέλνπκε ηελ ύπαξμε 

κηαο ξίδαο (ή ηξηώλ ζε εηδηθέο πεξηπηώζεηο) πνπ ζα παξνπζηάδεη ε ζπλάξηεζε, κηα θαη πξέπεη, 

ππνρξεσηηθά, κε ηξόπν ζπλερή (είλαη ζπλερήο γηα 0x  ), λα πεξάζεη από ηηο αξλεηηθέο ηηκέο πνπ 

παίξλεη ζηελ πεξηνρή ηνπ κεδελόο, ζε ζεηηθέο. 
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1.2 Μέζοδος Δητοηόκεζες  

 

 Ζ κέζνδνο ηεο δηρνηόκεζεο είλαη ε πξώηε θαη ε επθνιόηεξε από κία ζεηξά πξνζεγγηζηηθώλ 

κεζόδσλ ππνινγηζκνύ ησλ πξαγκαηηθώλ ξηδώλ κηαο ζπλάξηεζεο, πνπ θαινύληαη επαλαιεπηηθές.  Σν 

ραξαθηεξηζηηθό ησλ κεζόδσλ απηώλ είλαη πσο ζε θάζε επαλάιεςε ηεο κεζόδνπ έρνπκε κία λέα 

πξνζέγγηζε ηεο ξίδαο ε νπνία είλαη, θαηά θαλόλα, θαιύηεξε από ηελ πξνεγνύκελε.  ΢ε θάζε 

επαλάιεςε κηαο επαλαιεπηηθήο κεζόδνπ ρξεζηκνπνηείηαη ζαλ ηηκή εθθίλεζεο ην απνηέιεζκα ηεο 

πξνεγνύκελεο πξνζέγγηζεο, ηελ νπνία επηρεηξεί λα βειηηώζεη.      

Ζ κέζνδνο δηρνηόκεζεο  ππνινγίδεη πξαγκαηηθέο ξίδεο κηαο ζπλάξηεζεο ( )f x , είλαη 

ηδηαίηεξα απιή. θαη έρεη ηε δπλαηόηεηα λα ππνινγίδεη κόλνλ πεξηηηήο ηάμεο ξίδεο. ΢ην μεθίλεκά ηεο 

πξνϋπνζέηεη ηελ εύξεζε ελόο (θιεηζηνύ) δηαζηήκαηνο  1 2,x x  ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο γηα ην νπνίν 

ηζρύεη:  

 

1. ε ζπλάξηεζε ( )f x  είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα  1 2,x x  

2. νη ηηκέο ηεο 
( )f x

 ζηα ζεκεία 1x  θαη 2x  είλαη εηεξόζεκεο  (δειαδή 1 2( ) ( ) 0f x f x   ) 

 

Δπνκέλσο, ζύκθσλα κε ην ζεώξεκα ηνπ Bolzano, ε ( )f x  έρεη ηνπιάρηζηνλ κία ξίδα πεξηηηήο 

ηάμεο αλάκεζα ζηα δύν ζεκεία 
1x  θαη 

2x , έζησ ηελ x  . 

   
΢τήκα 2.1  Γξαθηθή παξάζηαζε δύν ζπλαξηήζεωλ f(x) θαη g(x). Οη ζπλαξηήζεηο έρνπλ, αληίζηνηρα, ηξεηο θαη κία 

ξίδεο ζην δηάζηεκα [-2, 2] . 

 

 

΢ηε ζπλέρεηα ζα ζεσξήζνπκε πσο ζην δηάζηεκα  1 2,x x  ππάξρεη κόλν κία πξαγκαηηθή ξίδα  

x  , ηελ νπνία θαη ζα πξνζπαζήζνπκε λα πξνζεγγίζνπκε. 

 

Αθνύ ην δηάζηεκα [x1,x2] πεξηέρεη ηε ξίδαο μ, ππνινγίδνπκε έλα κηθξόηεξν δηάζηεκα 

(αθξηβώο ην κηζό ζε κήθνο) πνπ λα ζπλερίζεη λα ηελ πεξηέρεη.   Γηα ην ιόγν απηό νλνκάδνπκε x3 ην 

κέζνλ ηνπ δηαζηήκαηνο [x1,x2]: 

 

1 2
3

2

x x
x


  

 

θαη θάλνπκε ηνλ επόκελν έιεγρν πνπ καο επηηξέπεη λα θαζνξίζνπκε ην ππνδηάζηεκα, από ηα δύν 

ππνδηαζηήκαηα ηνπ αξρηθνύ δηαζηήκαηνο, ζην νπνίν αλήθεη ε ξίδα μ: 
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   
 

 

3 2

1 3 3

1 3

0 ,

0

0 ,

x x

f x f x x

x x







  


   
    

 

Δπνκέλσο, θάζε θνξά πνπ επαλαιακβάλνπκε ηελ κέζνδν απηή, πεξηνξίδνπκε ζην κηζό ην 

δηάζηεκα πνπ πεξηέρεη ηε ξίδα μ.   Άξα, κεηά από 10 επαλαιήςεηο ην δηάζηεκα ζα είλαη ην 1/2
10 

= 

1/1024 ηνπ αξρηθνύ. 

 

 

1.2.3  Η δηαδηθαζία εθαρκογής ηες κεζόδοσ δητοηόκεζες 

 

Αθνύ δνζεί ε εμίζσζε f(x)=0 πνπ πξέπεη λα επηιύζνπκε, δεκηνπξγνύκε έλαλ πίλαθα ηηκώλ ηεο 

ζπλάξηεζεο f (επνκέλσο θαη ηε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε) έηζη ώζηε λα βξνύκε έλα (ζρεηηθά κηθξνύ 

κήθνπο) δηάζηεκα  [x1,x2] πνπ πεξηέρεη κία πξαγκαηηθή ξίδα.   

 

΢ηε ζπλέρεηα δεκηνπξγνύκε έλαλ πίλαθα επαλαιεπηηθήο εθαξκνγήο ηεο κεζόδνπ, ηεο 

κνξθήο: 

 

α β κ=(α+β)/2 f(α) f(α) f(κ) f(α) f(κ) 

x1 x2 x3=(x1+x2)/2 f(x1) f(x2) f(x3) έζησ   >0 

x3 x2 x4=(x3+x2)/2 f(x3) f(x2) f(x4) έζησ   <0 

x3 x4 x5=(x3+x4)/2 f(x3) f(x4) f(x5) έζησ   >0 

x5 x4 θ.ι.π.     

  

θαη ζηακαηάκε όηαλ θζάζνπκε ζε έλα δηάζηεκα ην νπνίν λα έρεη κηθξόηεξν κήθνο από ην δηπιάζην 

ηεο δεηνύκελεο αθξίβεηαο ππνινγηζκνύ ηεο ξίδαο ηεο f, επηιέγνληαο ζαλ ηηκή ηεο ξίδαο ην θέληξν ηνπ 

ηειεπηαίνπ δηαζηήκαηνο. 

 

 

 Παράδεηγκα 

 

Εεηείηαη ε πξαγκαηηθή ξίδα ηεο ζπλάξηεζεο:  2( ) 4xf x xe x    

 

Γεκηνπξγνύκε ηνλ επόκελν πίλαθα ηηκώλ  θαη ην αληίζηνηρν γξάθεκα ηεο  f: 

 

x f(x) 

0,0 4,000 

0,2 3,796 

0,4 3,563 

0,6 3,267 

0,8 2,860 

1,0 2,282 

1,2 1,456 

1,4 0,283 

1,6  1,365 

1,8  3,649 



5 

2,0  6,778 

 

 
΢τήκα 2.2  Γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f(x). 

 

  

΢ηε ζπλέρεηα δεκηνπξγνύκε ηνλ επόκελν πίλαθα, κε ηνλ νπνίν δηαηξνύκε δηαδνρηθά ηα 

δηαζηήκαηα πνπ πεξηέρνπλ ηε ξίδα ηεο f(x). 

 

x1 x2 κ f(x1) f(κ) 

1,4 1,6 1,5 -0,28272  0,472534 

1,4 1,5 1,45 -0,28272  0,079016 

1,4 1,45 1,425 -0,28272 -0,10568 

1,425 1,45 1,4375 -0,10568 -0,01431 

1,4375 1,45 1,44375 -0,01431  0,03211 

1,4375 1,44375 1,440625 -0,01431  0,008841 

1,4375 1,440625 1,439063 -0,01431 -0,00275 

1,439063 1,440625 1,439844 -0,00275  0,003043 

1,439063 1,439844 1,439453 -0,00275  0,000147 

1,439063 1,439453 1,439258 -0,00275 -0,0013 

 

 

Δάλ ινηπόλ αλαδεηνύκε ηελ ηηκή ηεο ξίδαο κε αθξίβεηα ε=0,0005 ζηακαηνύκε ηηο 

επαλαιήςεηο ζην ζεκείν απηό, πηνζεηώληαο ζαλ ηηκή ηεο ξίδαο, ην κέζνλ ηνπ ηειεπηαίνπ 

δηαζηήκαηνο: μ = 1,4393 

 

 

Εθαρκογή ζηο Excel. 

 

Αξρηθά, γηα λα εμεγήζνπκε ηνλ ηξόπν επίιπζεο ηνπ πξνβιήκαηνο απηνύ κε ην Excel ζα πξέπεη λα 

πνύκε δύν ιόγηα γηα ηελ εληνιή  IF. 

 

i) Η απιή εληοιή IF.  
 

΢ηελ απιή κνξθή ηεο ε εληνιή απηή πεξηέρεη ηξία πεδία: 
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=IF (Λνγηθή πξόηαζε ; Πξάμε 1 ; Πξάμε 2) 

 

όπνπ ε «Λνγηθή πξόηαζε» κπνξεί λα πεξηέρεη: 

 έλα θειί ή πξάμε κε θειηά θαη  

 κία ζύγθξηζε ηνπ απνηειέζκαηνο ηεο πξάμεο κε κία ηηκή, ρξεζηκνπνηώληαο 

(ζπλήζσο) ηα ζύκβνια >, = θαη <. 

Δάλ ε «Λνγηθή πξόηαζε» είλαη αιεζήο, ηόηε εθηειείηαη ε Πξάμε 1.  Αληίζεηα, εάλ ε «Λνγηθή 

πξόηαζε» είλαη ςεπδήο, ηόηε εθηειείηαη ε Πξάμε 2.  

 

 

ii) Η ζύλζεηε εληοιή IF.  
 

Ζ ρξεζηκόηεηα ηεο ζύλζεηεο εληνιήο IF είλαη πξνθαλήο γηα ηνλ θαζέλα πνπ έρεη αζρνιεζεί έζησ θαη 

ειάρηζηα κε ηνλ πξνγξακκαηηζκό. ΢ην Excel ε ζύληαμε ηεο εληνιήο είλαη ε επόκελε: 

 

   =IF(Πξόηαζε 1; Πξάμε 1; IF(Πξόηαζε 2; Πξάμε 2; IF(Πξόηαζε 3; Πξάμε 3; Πξάμε 4))) 

 

όπνπ 

 νη πξνηάζεηο δεκηνπξγνύληαη κε ηε βνήζεηα ησλ ζπκβόισλ (<, >, =), όπσο γηα 

παξάδεηγκα  ε:  Β12<100   ή ε:   F7>=5  θ.ι.π.     

 νη πξάμεηο είλαη όπσο θάζε πξάμε πνπ γλσξίδνπκε ζην Excel, όπσο γηα παξάδεηγκα ε:  

Δ6*Ζ8*COS(F5). 

 νη πξνηάζεηο δελ κπνξνύλ λα ζπλαιεζεύνπλ. 

 ε ηηκή ηνπ θειηνύ δίλεηαη από ηελ πξάμε ηεο νπνίαο ε αληίζηνηρε πξόηαζε αιεζεύεη. 

 ην πιήζνο ησλ πξνηάζεσλ είλαη κεγαιύηεξν ή ίζν ηνπ 2. 

 εάλ θακία από ηηο 3 πξνηάζεηο δελ αιεζεύεη ηόηε ζην θειί ζα ηνπνζεηεζεί ε πξάμε 4.  

 

 

iii) Εθαρκογή ζηο Excel.  
 

Δπνκέλσο, γηα λα θαηαιήμνπκε ζε έλα δηάζηεκα πνπ λα πεξηέρεη ηελ αλαδεηνύκελε ξίδα, 

δεκηνπξγνύκε κηα πξόρεηξε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f(x), κε ηε βνήζεηα ελόο πίλαθα 

ηηκώλ. ΢ηε ζπλέρεηα δεκηνπξγνύκε ηνλ παξαθάησ πίλαθα, όπνπ νλνκάδνπκε (σο επηθεθαιίδεο ησλ 

ζηειώλ) ηα όξηα ηνπ αξρηθνύ δηαζηήκαηνο α θαη β θαη κ ηελ κέζε ηνπ. Σα A, B, C θ.ι.π. ζηελ πξώηε 

γξακκή θαη ηα 1, 2, 3 θ.ι.π. ζηελ πξώηε ζηήιε, είλαη ε αξίζκεζε ησλ ζηειώλ θαη ησλ γξακκώλ ηνπ 

Excel.  

 

Γξάθνπκε ινηπόλ ηηο εληνιέο: 

 
 A B C D E 

1 α β κ f(α) f(κ) 
2 x1  x2   x3=( x1+ x1)/2 f(x1) f(x3) 
3 =if(D2*E2<0;A2;C2) =if(D2*E2<0;C2;B2)    
4      

 

Παξαηεξνύκε πσο ζηα θειηά Α2 θαη Β2 γξάθνπκε ην αξρηθό δηάζηεκα πνπ πεξηέρεη ηε ξίδα 

μ, ζην θειί C2 ππνινγίδνπκε ην θέληξν ηνπ δηαζηήκαηνο. ΢ηα θειηά D2 θαη E2 ππνινγίδνπκε ηηο ηηκέο 

ηεο ζπλάξηεζεο  f ζηα ζεκεία x1 θαη  x3. Σώξα, ζην θειί Α3 ζα θάλνπκε έλαλ έιεγρν γηα λα 

δηαπηζηώζνπκε εάλ ην αξηζηεξό άθξν ηνλ λένπ δηαζηήκαηνο (πνπ έρεη ην κηζό κήθνο ηνπ αξρηθνύ) ζα 

είλαη ην x1, εάλ νη ηηκέο  f(x1) θαη f(x3) είλαη εηεξόζεκεο, ή ζα είλαη ην x3, εάλ νη ηηκέο  f(x1) θαη f(x3) 

είλαη νκόζεκεο. Αληίζηνηρα,  απνθαζίδνπκε θαη γηα ηελ ηηκή ηνπ θειηνύ Β3. 
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΢ηε ζπλέρεηα ζέξλνπκε πξνο ηα θάησ ηηο πξάμεηο ησλ θειηώλ C2, D2 θαη E2, έηζη ώζηε λα 

επαλαιεθζνύλ νη πξάμεηο απηέο γηα ην λέν δηάζηεκα ηεο ζεηξάο 3. Σέινο, ζέξλνπκε νιόθιεξε ηε 

ζεηξά 3 γηα λα ππνινγίζνπκε ηνλ πίλαθα πξνζεγγηζηηθήο εθηίκεζεο ηεο ξίδαο. 

 

1.3 Μέζοδος γρακκηθής παρεκβοιής (regula falsi). 

 

Ζ κέζνδνο απηή είλαη παξόκνηα κε ηε κέζνδν ηεο δηρνηόκεζεο θαη κπνξεί λα πξνζεγγίζεη κόλνλ κία 

πεξηηηήο ηάμεο ξίδα.  Οη πξνϋπνζέζεηο εθθίλεζή ηεο είλαη όκνηεο κ’ απηέο ηεο πξνεγνύκελεο 

παξαγξάθνπ: 
 

1. ε ζπλάξηεζε ( )f x  είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα [x1, x2]   Π.Ο.  

2. νη ηηκέο ηεο ( )f x  ζηα ζεκεία x1 θαη x2  είλαη εηεξόζεκεο (δειαδή
1 2( ) ( ) 0f x f x  ) 

 

Αθνύ ην δηάζηεκα [x1, x2] πεξηέρεη ηε ξίδα μ, ππνινγίδνπκε έλα κηθξόηεξν δηάζηεκα πνπ λα 

ζπλερίζεη λα ηελ πεξηέρεη. 

 Ζ κέζνδνο ηνπ ππνινγηζκνύ ηεο ξίδαο ηεο ζπλάξηεζεο f κε γξακκηθή παξεκβνιή, πξνζπαζεί 

λα κεηώζεη κε δηαδνρηθά βήκαηα ην δηάζηεκα πνπ ηελ πεξηέρεη. Ξεθηλώληαο από ηα ζεκεία x1 θαη x2, 

ππνινγίδεη ην ζεκείν x3, πνπ είλαη ην ζεκείν ηνκήο ηνπ επζύγξακκνπ ηκήκαηνο Μ1Μ2 κε ηνλ άμνλα 

ησλ x (βιέπε θαη ΢ρήκα 2.3) κε ηελ βνήζεηα ηεο ζρέζεο: 

 

2 1 1
3 1

1 2

( ) ( )

( ) ( )

x x f x
x x

f x f x


 


 

 

Ζ παξαπάλσ ζρέζε κπνξεί εύθνια λα απνδεηρηεί από ηελ νκνηόηεηα ησλ ηξηγώλσλ καο  

 

 3 1 3 11 1 1
3 1 2 1

2 3 2 2 1 1 2 1 2

( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( ) ( )

x x x xf x f x f x
x x x x

x x f x x x f x f x f x f x

 
      

    
 

 

απ' όπνπ πξνθύπηεη ε ζρέζε γηα ην x3 
 

 
΢τήκα 2.3  Γξαθηθά, ε κέζνδνο γξακκηθήο παξεκβνιήο. 
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΢ηε ζπλέρεηα, θάλνπκε ηνλ επόκελν έιεγρν πνπ καο επηηξέπεη λα θαζνξίζνπκε ην 

ππνδηάζηεκα, από ηα δύν ππνδηαζηήκαηα ηνπ αξρηθνύ δηαζηήκαηνο, ζην νπνίν αλήθεη ε ξίδα μ: 

 
 

   
 

 

3 2

1 3 3

1 3

0 ,

0

0 ,

x x

f x f x x

x x







  


   
  

 

 

Θα πξνζπαζήζνπκε ηώξα λα βξνύκε ηελ ζρεηηθή ζέζε ηεο ξίδαο x   ηεο ζπλάξηεζεο f σο 

πξνο ην ζεκείν x3. Γηαθξίλνπκε ηξεηο πεξηπηώζεηο:  

 

 

 
Αλ ζσκβαίλεη... ...ή ηζοδύλακα Θέζε ηες ρίδας ξ 

1ε f(x3) f(x1) > 0 f(x3) f(x2) < 0 μ  (x3, x2) 

2ε f(x3) f(x2) > 0 f(x3) f(x1) < 0 μ  (x1, x2) 

3ε f(x3) f(x1) = 0 f(x3) f(x1)  = 0 μ = x3 

 

 

 

Έηζη ινηπόλ επαλαιακβάλνπκε κεξηθέο θνξέο ηελ πξνεγνύκελε δηαδηθαζία θαηαιήγνληαο ζε 

κία αθνινπζία x3, x4, x5, ... ε νπνία ζπγθιίλεη ζην μ.  Όκως ζηε κέζοδο ασηή, ζε αληίζεζε κε ηελ 

κέζοδο δητοηόκεζες, είλαη δσλαηόλ λα κελ ειαηηώλεηαη ηο κήθος ηοσ δηαζηήκαηος ποσ περηέτεη 

ηελ ρίδα μ.  ΢στλά είλαη ηο έλα κόλο άθρο ηοσ δηαζηήκαηος ποσ ζσγθιίλεη προς ηε ρίδα μ. ΢ηελ 

πεξίπησζε απηή ε έλδεημε ηθαλνπνηεηηθήο πξνζέγγηζεο ηεο ξίδαο είλαη ην κέγεζνο ηεο κεηαβνιήο 

αλάκεζα ζην άθξν πνπ αιιάδεη θαη ζηελ θαηλνύξηα ηνπ ηηκή. Σέινο κηα δεπηεξεύνπζα έλδεημε είλαη 

θαη ε ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο ζην x3, ε νπνία πξέπεη λα ζπγθιίλεη πξνο ην κεδέλ. 

 

 

 

Παράδεηγκα 

 

Δπαλεξρόκαζηε ζην παξάδεηγκα ηεο πξνεγνύκελεο παξαγξάθνπ, αλαδεηώληαο ηελ πξαγκαηηθή ξίδα 

ηεο ζπλάξηεζεο : 

 
2( ) 4xf x xe x    

 

Λύζε:   
 

΢ηελ πξνεγνύκελε παξάγξαθν, κε ηε βνήζεηα ηνπ πίλαθα ηηκώλ θαη ηεο γξαθηθήο ηεο παξάζηαζεο, 

επηιέρζεθε ζαλ δηάζηεκα πνπ πεξηέρεη ηε ξίδα ην [1.4, 1.6].  Με ηνλ ηξόπν απηό ζα κπνξέζνπκε λα 

ζπγθξίλνπκε ηελ ηαρύηεηα ζύγθιηζεο ησλ δύν κεζόδσλ: 

 

a b κ f(a) f(b) f(κ) 

1,4 1,6 1,43432 -0,28272 1,364852 -0,03774 

1,43432 1,6 1,438777 -0,03774 1,364852 -0,00486 

1,438777 1,6 1,439349 -0,00486 1,364852 -0,00062 

1,439349 1,6 1,439423 -0,00062 1,364852 -8E-05 
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1,439423 1,6 1,439432 -8E-05 1,364852 -1E-05 

1,439432 1,6 1,439433 -1E-05 1,364852 -1,3E-06 

 

Ζ ζύγθξηζε ησλ πηλάθσλ ησλ δύν ιύζεσλ θαλεξώλεη ηελ κεγαιύηεξε ηαρύηεηα ζύγθιηζεο 

ηεο κεζόδνπ γξακκηθήο παξεκβνιήο, ζε ζρέζε κε ηελ κέζνδν δηρνηόκεζεο.  Σαπηόρξνλα 

παξαηεξνύκε πσο ελώ ην κήθνο ηνπ ηειεπηαίνπ δηαζηήκαηνο [1.439, 1.6] είλαη πνιύ κεγάιν, 

εληνύηνηο ην αξηζηεξό ηνπ όξην  ζπλέθιηλε ζηε ξίδα ήδε από ηηο πξώηεο ηξεηο επαλαιήςεηο, 

θζάλνληαο ήδε ηελ αθξίβεηα πνπ πέηπρε ε κέζνδνο ηεο δηρνηόκεζεο κεηά από 9 επαλαιήςεηο. 

Σν παξάδεηγκα απηό δείρλεη πσο κηα πην έμππλε κέζνδνο κπνξεί λα επηηύρεη πνιύ κεγαιύηεξε 

αθξίβεηα, κε πνιύ ιηγόηεξεο πξάμεηο… 

 

 

  


